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form{ili ile verilirler. Burada
Y(p,m) = (p+1)(p+2) (p+3) ... (mp+l)
Y(p,0) = 1

dir.

TEOREM 2. (NEHARL [11])

f(z) fonksiyonu birim dairede analitik, yalinkat olsun.
lzl = p olmak iizere

£"(z) p2-4p-1
Re (1+z P
£'€z) 1-p2

dir.
TANIM 3.

Subordinasyon prensibi Schwarz lemmasinin genellegtirilmig
halidir ve agagidaki gekilde tanimlanir.

f(z) ve g(z) fonksivonlari birim dairede amalitik ve P(t)

Schwarz lemmasinin kogullarin:i gergeklegen bir fonksiyon olmak
lizere

(1) £(z) = g(¥ (2))

kogulu gerceklenirse f(z) fonksiyonu g(z) fonksiyonuna Subardine-
dir denir ve

(2) £(z) € g(z)

yazilir. g(z) = 2z ©Ozdes fonksiyon alinirsa subardinasyon prensi-
bi Schwarz lemmasina indirgenir,

Agapgidaki teoremler subordinasyon prensibi tanimindan hemen
ispatlanabilir,
TEOREM 3. (POMMBRENKE [13]).

f(z) < g(z) = £(0) = g(0) , £(0) C g(D)
dir.









TEOREM 3. (scaILD [18)).

p(z) = 1+ p,z ¢ p2z2+... € Py’ ise

2
\Pul‘_ e diro

TEOREM 4. (SCHILD [16)).

p(2) = 1+p, 2+ Py z2 +... fonksiyonu birim dairede 1/2 'ci
mertebeden poz:.%if reel kisma haiz bir fonksiyon olmasa 1(;1:1 gerel

ve yeter kogul, ¢'(z) birim dairede analitik, ]cb(z)i( olmal
lzere
1
plz)= ——
l+zé(z)

geklinde yazilmasidir.

‘ 5.3. YILDIZIL YALINKAT FONKSIYONLAR SINIFI

§l genigletilmig diizlemde basit bajlantili bir b&lge olsunm,
0<t<1 olmak Uzere V'z€Q igin t2€Q kogulu gergekle-
nirse, 0 bilgesine: baglangig noktasina gdre yirldizil bBlge deni..
Bu tanimdan dolayi f£(z) fonksiyonu birim dairede yalinkat ve
£(D) resim b&lgesi baglangig noktasina gbre yildizil béilge ise
f(z) fonksiyonuna birim dairede yi1ldizil yalinkat fonksrycm ad
:;;ihr. Yildizal yslmkat fonksiyonlar simifamn S* ile gdster

iz

Benzer gekilde yildizil yaliunkat fonksiyomlar igin temel
teoremler agafidaki gekilde siralanabilir.

TEOREM 1. (POMMERENKE [13]).

f(z)=z + a }2 +... fonksiyonunun birim dairede yildizil
yalinkat fonksiyon olmasi igin gerek ve yeter kogul

£'{x)
72— p

f(z)

e ‘. -

e _
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YARDIMCI TEOREM 1 (POMMERENKE [13))
1 1 1
Rew.> —— ; Re w,»— ReVw,.w, > —
i 2 il
2 2 2
dir,

§5. P-POLD KONVEKS YALINKAT FONKSIYONLAR SINIFI
P pozitif bir tam say1 olmak dzere
- ]

np+l
f(z) = 2 +n£-1 anp-il B -

fonksiyonu birim dairede analitik, konveks yalinkat olsun.Buna
gbre f£(z) fonksiyonuna birim dairede p-fold konveks yalinkat
fonksiyon adi verecefiz., p-fold konveks yalinkat fonksiyon sinifi
ilk defa ROBERTSON (14) tarafindan incelenmig ve bu sinif iginm
temel teoremler kendisi tarafindan verilmigtir. Bu szmaf:r Kp

ile gBsterelim,

TEOREM 1, (ROBERTSON [14]),

f(z) fonksiyonu birim dairede p-fold konveks yalinkat
fonksiyon olsun. Buna giire

S < I | < r dr
(i) ] — &)l €
o (14P)2/P o (1-cP)2/P

@ (P € ol € PP

1 1 -T—-T 2
(iii) \a £ — - (k¢ —)
l aptl \ pntl ’ n! e P

dir.

TEOREM 2, (ROBERTSON [14]).

f(z) fonksiyonu birim dairede p-fold konveks yalinkat fonksi-
yon olsun. Buna gire

z t’ -u.
f(z) = [ (1e =) dt
b §

die. = o
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denkléminde G(z) =z + T b 2" agilima ile £(z)'nin

w2 :
agilim gidzdnine alinir ve her iki tarafta 2z "nin katsayilara
kargilagtiralip BOLUM I. B 3 TEOREM 2'nin (iv) ve (v) cii siklar
kullamilairsa,sonunda ifade edilen egitsizlikler elde edilir.

SONUL 2.

f(z) € M olsun. Bu taktirde f(z) HARX-STRGHACﬁER egitsiz~
liklerini gezgekler. : i

spat : TEOREM 3'de
(£(z))° = 26(2)

denkleminde, G(z) birim dairede yrldizil fonksiyon oldufundan
BOLUM 1. §4 TEOREM 5 kullamilirsa,

£(z)
(1) Re —— =Re /T (2)
z

esitlifi elde edilir. (1) egitliginde poLiMt . S4. TEOREM 2.'nin
1kmc1 egitsizlikleri kullanilsa,

i{z) i

e —

z 2

(2) Re

bulunur. Ute yandan BOSLUM II. TEOREM 2'nin SONUL 1'den dolayz,

£'(2) i
{(3) Re z. = 5 =m
(z) 2

dir. (2¥ ve (3) egitsizliklerine BOLUM I. 54. YARDIMCI TEOREM 1
uygulanirsa

. 1
(4) Re ¥E'(z) >~
2

thiljtmur. (2) ve (é} ng;:ﬂizliklari MARX~ SIHJﬁACHER egitsizlikle~
ridir, ;

TEOREM 4.
2(3):6!1‘, olsun, Bu taktirde =~1< k <1 olmak Uzere,
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f£(z) 1k (1+k) £(kz)
> » '1 ]"1 ﬁ
fikay 2k f(z) f(kz) |k+kz

f(Z) < 1+kz

Re

bagintilary gergeklenir.

Ispat: BOLUM 1Y, TEOREM 3'de f(z)e_up olmasy halinde G(z) birim
dairede yi1ldizil fonksiyon olmak lzere,

.

(E(z)f = 26(2)

denkleminin gergeklenecegini gdstermigtik. Dolayisiyla bu denklemden
G(z) fonksiyonu
(f(z)}z
':.I(Z} e ——

2

seklinde ifade edilebilir. Bu ifade BOLUM I. $3. TEOREM 3'de yerine
konulup gerekli hesaplar yapilirsa,teoremde ifade edilen egitlikler
bulunur., .

SONUL 1.
f(z) € M, olsun. Bu taktirde
~f({z) f(z)

>0 wveya Re
£ (-z) f(-2)

Re <0

dir.
Ispat : TEOREM 4'de
£{z) 14k

Re >
f(kz) 2k

esitsizliginde k + -1 alinmas: halinde sonul'da ifade edilen egit-
sizlikler elde edilir.

SONUL._ 2.
f(2)E M, olsun. Bu taktirde
o e E (el
. Rg —— >—
z 4

dir. : e



Ispat : TEOREM &4'de ' ' "‘5

el s ’ R | gl

f(kz) %

i qitsiﬂiiiudn k=0 nnmm glemler
i ifade edilen egitsizlik elde edi ”g iim ihl mi
TEOREM 3'im SONUL 2'sinde ispatlanmig egitsizli

sm;.
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£mkn§m biﬁ.ﬂ dairede op = ki
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